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ΘΕΜΑ 1 

Α.  Να διατυπώσετε και να αποδείξετε το θεώρηµα των ενδιάµεσων τιµών. 

 

Β.  Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως σωστές (Σ) ή λανθασµένες (Λ): 

α) Αν ( ) ( )0 0h 0
lim f x h f x
→

+ = , τότε η f συνεχής στο 0x . 

β)  Αν η f είναι συνεχής στο [ ],α β  µε ( )f x 0′ ≠  για κάθε x∈∆ , τότε η f διατηρεί 

σταθερό πρόσηµο στο [ ],α β . 

γ)  Αν η f είναι συνεχής στο 0x , τότε είναι και παραγωγίσιµη στο 0x . 

δ) Αν f  συνεχής στο [ ],∆ = α β  τότε µπορεί να είναι ( ) *f R∆ = . 

ε) Η εικόνα ( )f ∆  ενός διαστήµατος ∆ µέσω µιας συνεχούς και µη σταθερής 

συνάρτησης f  είναι διάστηµα. 

στ) ( ) ( )1fof x x− = , fx D∈ . 

 

ΘΕΜΑ 2 

Από όλους τους µιγαδικούς z , για τους οποίους ισχύει z 1 3i 2 10− − =  να βρείτε 

εκείνους για τους οποίους  

α) το z  ελάχιστο 

β) το z  µέγιστο 

 

ΘΕΜΑ 3 

Έστω µια συνεχής συνάρτηση [ ]f : , Rα β → και οι µιγαδικοί  

             ( )2z if= α + α , 2w f ( ) i= β + β , 0α⋅β ≠  

Αν ισχύει 
2 2 2

w z w z+ = − , να αποδείξετε ότι: 

α) ( )Re wz 0=  

β) 2 2f ( ) f ( ) 0α β +β α =  

γ) η fC  τέµνει τον x x′  σε ένα σηµείο ( )( )M ,fξ ξ , [ ],ξ∈ α β . 
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ΘΕΜΑ 4 

Έστω f  συνεχής [ ]2,3 , παραγωγίσιµη στο ( )2,3 και f (x) 0′ ≠  ( )x 2,3∀ ∈ . 

Να δείξετε ότι: 

α) ( ) ( )f 2 f 3=  

β) υπάρχει ( )2,3ξ∈ : ( ) ( ) ( )5f 2f 2 3f 3ξ = +  

γ) υπάρχουν ( )1 2, 2,3ξ ξ ∈ : ( ) ( )1 2f f 0′ ′ξ ⋅ ξ >  

 

 

∆ιάρκεια 3h 


