
ΕΥΣΤΡΑΤΙΟΣ ΚΩΣΤΗΣ 
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΟΣ 
 

∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 

 

ΘΕΜΑ Ι 

Α.   i) Αν ισχύει 5MA 3MB 8M+ = Γ
����� ���� ����

, να δείξετε ότι  Α, Β, Γ συνευθειακά. 

ii) Για ποιες τιµές του x το διάνυσµα ( ) ( )2 2V x 4 i x 2x j= − + +
�� � �

 είναι το 0
�

. 

 

Β.   i) Βρείτε διάνυσµα α
��

,  για το οποίο ισχύει: ( )4, 2α = − α −
�� ��

 

ii) Αν ( )1, x 3Α + , ( )B x,8 , ( )4, 10Γ − −  να βρείτε το x αν Α, Β, Γ συνευθειακά. 

 

ΘΕΜΑ ΙΙ 

Α. Έστω κανονικό εξάγωνο ΑΒΓ∆ΕΖ. Να δείξετε ότι:  

                         3ΑΒ+ΑΓ+ Α∆+ ΑΕ+ ΑΖ = Α∆
���� ���� ���� ���� ���� ����

 

 

Β. ∆ίνονται τα διανύσµατα ( )u 3x,3=
�

, v 4i x j= − −
� � �

. Να βρεθεί ο x R∈ , ώστε  

                         ( ) ( )u 2v 3u 5v+ ↑↑ +
� � � �

 

 

Γ. i) Για το παραλληλόγραµµο του διπλανού 

σχήµατος η εξίσωση 

 ( ) ( )x 2 OB 2x 1 OΑ∆ + − = + ∆ + ΑΒ
���� ���� ���� ����

 

έχει λύση   

: x 1Α = − , B : x 1= , : x 0Γ = , ∆: αόριστη , Ε: αδύνατη 

ii) Αν ΑΒ + ΒΓ = ΑΓ
���� ���� ����

 τότε Α, Β, Γ συνευθειακά            Σ        Λ  

 

∆.  ∆ίνεται το ( )2 1, 1α = µ − µ +
��

, Rµ∈ . 

1. Το α
��

 έχει συντελεστή διεύθυνσης 
1

3
αν το µ ισούται µε 

α: 1      β: -1       γ: 4       δ: -4         ε: 3 

2. Το x x′α
��
�  όταν µ είναι 

α:
1

2
     β: 2         γ: -1       δ: -2         ε: 

1

2
−  
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ΘΕΜΑ ΙΙΙ 

Α.   i) Αν 3α =
��

, 4β =
�

, �( ), 60οα β =
�� �

, να βρεθούν: αβ
���

, ( ) ( )α +β α −β
�� � �� �

, 2 3α − β
�� �

 

ii) Έστω ( )3,3α =
��

, ( )1, 3β = −
�

, να υπολογίσετε τη γωνία �( ),α β
�� �

 

. 

Β.   Αν ( )1,2α = −
��

, ( )2, 4β =
�

, ( )0,5γ =
�

να λυθεί η εξίσωση 

( )x xα β = γ +
��� � � �

 

 

ΘΕΜΑ ΙV 

Α.   Αν 2α =
��

, 1β =
�

 και �( ) 2
,

3

π
α β =
�� �

 

i) να αποδείξετε ότι: 2 0α − β ≠
�� � �

 

ii) να βρείτε διάνυσµα x
�

 ώστε: 

•••• ( )x 2α − β
� �� �
�  και 

•••• ( )xβ ⊥ α −
� �� �

 

και µετά την x
α

προβ��
�

 

 

Β.   ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε ( ) 6ΑΒ = . Να βρείτε τον γ.τ των σηµείων Μ του 

επιπέδου ώστε:  

7ΜΑ⋅ΜΓ = +ΜΑ⋅ΒΓ
����� ���� ����� ����

 

 

 

 

 


